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< 極限 >

x→ +∞, x→ −∞のときの極限を復習する。

① 0 < r < 1 のとき lim
x→+∞

rx = 0 , lim
x→−∞

rx = lim
y→+∞

µ
1

r

¶y
= +∞

② r > 1 のとき lim
x→+∞

rx = +∞ , lim
x→−∞

rx = lim
y→+∞

µ
1

r

¶y
= 0

例1 lim
b→+∞

e−2b = 0 , lim
a→−∞

e−2a = +∞

例2 lim
x→+∞

x

e2x
= lim

x→+∞

d
dx
x

d
dx
e2x

= lim
x→+∞

1

2e2x
= 0 (ロピタルの定理 (P82)より)

例3 lim
b→+∞

e(−2+3i)b = lim
b→+∞

e−2b × {cos(3b) + i sin(3b)}

ここで | cos(3b) + i sin(3b)| = 1 より

lim
b→+∞

¯̄
e(−2+3i)b

¯̄
= lim

b→+∞
e−2b = 0

よって lim
b→+∞

e(−2+3i)b = 0

(注) 例 3の収束は複素平面上の点が原点 0に近づくことを意味する。

問 次の極限値を求めよ。ここで α, β > 0とする。

(1) lim
b→+∞

e−αb (2) lim
b→+∞

µ
1

e

¶βb

(3) lim
a→−∞

eβa (4) lim
a→−∞

µ
1

e

¶βa

(5) lim
x→+∞

ex

x
(6) lim

x→+∞
x2

ex

(7) lim
b→+∞

e−(2+3i)b (8) lim
a→−∞

1

2 + 3i
e(2+3i)a


